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=±=+Î

Z

8. 
[image: image218.wmf]π222

ημ,

162
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=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image219.wmf]π222

συν,
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[image: image220.wmf]π222
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=
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[image: image221.wmf]π222

σφ.

16

222

++

=

-+


9. i) 
[image: image222.wmf]α4

ημ,

213

=

 
[image: image223.wmf]α9

συν,

213

=

    
[image: image224.wmf]α2

εφ,

23

=

 
[image: image225.wmf]α3

σφ.

22

=


ii) 
[image: image226.wmf]α1

ημ,

25

=

 
[image: image227.wmf]α4

συν,

25

=-

 
[image: image228.wmf]α1

εφ,

22

=-

 
[image: image229.wmf]α

σφ2.
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=-


10.

[image: image230.wmf]π

i)x2

κπή

2
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π

x2

κπ,κ

3
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ii) 
[image: image231.wmf]π

x2

κπ,κ

3

=±Î
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[image: image232.wmf]π

iii)x2

κπ,κ
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[image: image233.wmf]iv)x2

κππ,κ

=+Î

Z



B’ Ομάδας
3. Είναι 
[image: image234.wmf]π3ππ

,

882

+=

 οπότε 
[image: image235.wmf]3

ππ

συνημ...

88

=



[image: image236.wmf]ππ
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[image: image237.wmf]π

ii)x
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Α’ Ομάδας

1. i) 
[image: image238.wmf]1

,

4



ii) 
[image: image239.wmf]32

4

+


iii) 
[image: image240.wmf]1

4

-




iv) 
[image: image241.wmf]1

4


2. i) 
[image: image242.wmf]ημ3xημx

-




ii) 
[image: image243.wmf]συν2xσυν6x

-


iii) 
[image: image244.wmf]συν2xσυν8x

+


iv) 
[image: image245.wmf]1

(

ημ8xημ4x)

2

-


v) 
[image: image246.wmf]1

συν2x

2


3. i) 
[image: image247.wmf]κπ2κππ

x

ήx,κ

310

+

==Î

Z



[image: image248.wmf]2

κππ

ii)x

8

2

κππ

ήx,κ

2

+

=

-

=Î

Z


4. i) 
[image: image249.wmf]6

2


ii) 
[image: image250.wmf]2

2

-


iii) 0.

i) 
[image: image251.wmf]2

ημ3xσυνx


ii) 
[image: image252.wmf]2

ημ4xημx

-


iii) 
[image: image253.wmf]2

συν2x2συνx

×


iv)
[image: image254.wmf]πx

2

ημ

42

2

æö

+
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v) 
[image: image255.wmf]x

2

συν.

2
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8.

[image: image256.wmf]ππ

i)x

κπήx2κπ

46
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[image: image257.wmf]π7π

ii)x

κπήxκπ
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3
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[image: image258.wmf]κπ6κπ2π

iii)x
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==
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Z


B’ Ομάδας

1. Μετασχηματίζουμε τα γινόμενα σε αθροίσματα.

4. Μετασχηματίζουμε τα αθροίσματα σε  γινόμενα.

5. Είναι 
[image: image259.wmf]ΑΒΓπ

++=

 οπότε….


Α’ Ομάδας

1. i) 2π,    2,    -2
ii) 2π,     1,     -1.

2. i) 
[image: image260.wmf]11

π

f(x)2

ημx

6

æö

=+

ç÷
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    ii) 
[image: image261.wmf]3

π

f(x)2

ημx
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   iii) 
[image: image262.wmf]4

π

f(x)2

ημx
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æö

=+

ç÷

èø


  iv) 
[image: image263.wmf]π

f(x)2

ημx
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4. i) 
[image: image264.wmf]4

π

x2

κπ,κ

3

=-Î

Z


ii) 
[image: image265.wmf]π

x2

κπήx2κπ,κ

2

=-=Î

Z



[image: image266.wmf]7

π

iii)x2

κπ

12

11

π

ήx2κπ,κ

12

=-

=+Î

Z


B’ Ομάδας

1. 
[image: image267.wmf]π5π

ωήω

1212

==


2. i) 
[image: image268.wmf]π

(

ΟΑ)(ΟΒ)22ημθ

4

æö

+=+

ç÷

èø


ii) 
[image: image269.wmf]π

θ,

4

=

 μέγιστη τιμή του 
[image: image270.wmf](

ΟΑ)(ΟΒ)22.

+=


3. i) 16,    
[image: image271.wmf]10

-


ii) 
[image: image272.wmf]222,

+

 
[image: image273.wmf]222.

-+


4.

[image: image274.wmf]π

x

κπ

24

7

π

ήxκπ,κ

24

=+

=+Î

Z


5. ii) 
[image: image275.wmf]π

θ,

4

=

ελάχιστη τιμή του  
[image: image276.wmf]h40(21)

=-


  6. ii) 
[image: image277.wmf]π

θ,

8

=

 μέγιστη τιμή του 
[image: image278.wmf]P12

=+

  


Α’ Ομάδας


1. 
[image: image279.wmf]AB284m

;


2. 
[image: image280.wmf]B

Δ1,58m

;


5. 
[image: image281.wmf]θ115

0

;


6. 
[image: image282.wmf]ΑΒ51,2m

@


7. 
[image: image283.wmf]θ60,25

;

o


B’ Ομάδας

1.-5. Εφαρμόζουμε το νόμο των ημιτόνων.

6.-7. Εφαρμόζουμε το νόμο των συνημιτόνων.

8.-10. Εφαρμόζουμε τον τύπο 
[image: image284.wmf]1

ΕβγημΑ

2

=


11. 
[image: image285.wmf]ˆ

ΑΟΒ30.

0

=


ΓΕΝΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ

3.Αρκεί να δείξετε ότι (ΜΚ)=2

4. i) 
[image: image286.wmf]π

x2

κπ,κ

3

=±Î

Z


   
[image: image287.wmf]π

ii)x2

κπ

6

5

π

ήx2κπ,κ

6

=+
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Z


5. 
[image: image288.wmf]13

π

3


6. i) 
[image: image289.wmf](1022)m,

+

  14m, 
[image: image290.wmf](1022)m

-


ii) 
[image: image291.wmf]π(t1)

104

ημ

4

+

æö

+

ç÷

èø


9. 
[image: image292.wmf]62262

,,

424

-+

-


12.

[image: image293.wmf]π

x2

κπ
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13. ii) 
[image: image294.wmf]π

S2002

ημ2θ200

4

æö
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èø


      iii) 
[image: image295.wmf]π

θ,

8

=

 
[image: image296.wmf]S200(21)

max
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15. 
[image: image297.wmf]B60,

=

o

 
[image: image298.wmf]Γ45

=

o


4ο ΚΕΦΑΛΑΙΟ


Α’ Ομάδας

1. i) Ναι    ii) Ναι    iii) Όχι    iv) Όχι

2. Πράξεις

3. 
[image: image299.wmf]1

μ

2

=


4. 
[image: image300.wmf]α1

=


5. i) 
[image: image301.wmf]1

-

 ρίζα     ii) 
[image: image302.wmf]1,

-

 1 ρίζες

   6. k=6

   7. α=1   ή    α=2

B’ Ομάδας

1. α=3,   
[image: image303.wmf]β10,

=-

   γ=5

2. 
[image: image304.wmf]α2,

=-

 
[image: image305.wmf]β19

=-


3. 
[image: image306.wmf]λ3,

=-

  
[image: image307.wmf]μ5

=-


4. Εξετάζουμε τις περιπτώσεις 

i) 
[image: image308.wmf]22

λ0,,

33

¹-

    ii) λ=0,

iii) 
[image: image309.wmf]2

λ

3

=

          iv) 
[image: image310.wmf]2

λ

3

=-


5. 
[image: image311.wmf]P(x)x5x1.

2

=-+



Α’ Ομάδας

1. i) 
[image: image312.wmf]π(x)3x3x8,

2

=--

  υ(x)=44
   ii) 
[image: image313.wmf]π(x)x3x9x27,

32

=+++

 υ(x)=0

  iii) 
[image: image314.wmf]16

π(x)4x,

6

3

=-

 
[image: image315.wmf]5

υ(x)

3

=-

  

 iv) 
[image: image316.wmf]π(x)2x1,

2

=+

  υ(x)=x+1

  v) 
[image: image317.wmf]π(x)x3,

=+

 
[image: image318.wmf]υ(x)6x8x3

2

=-+

 

  vi) 
[image: image319.wmf]π(x)x,

2

=

  
[image: image320.wmf]υ(x)x7

2

=+

 

2. υ=14

3. k=1   ή   
[image: image321.wmf]k4

=-


4. i) 
[image: image322.wmf]π(x)x10x25,υ0

2

=-+-=


ii) 
[image: image323.wmf]π(x)x8x64,υ0

2

=-+=


iii) 
[image: image324.wmf]π(x)xxxx1,υ2

432

=++++=



[image: image325.wmf]iv)

π(x)3x6x12x24,

υ48

32

=----

=-


v) 
[image: image326.wmf]π(x)4x14x30,υ0

2

=+-=


5. 
[image: image327.wmf]P(11)4840

-=


6. Εργαζόμαστε με σχήμα Horner.

7. Αν 
[image: image328.wmf]P(x)xy

νν

=-

 αποδείξτε ότι 
[image: image329.wmf]P(y)0

-=


8. Παρατηρούμε ότι P(ρ)>0 ενώ Q(ρ)<0.

9. Για 
[image: image330.wmf]P(x)x1

ν

=+

 είναι 
[image: image331.wmf]P(1)0.

-=


10. Θεωρούμε το διαιρετέο και το διαιρέτη ως πολυώνυμα του x.

B’ Ομάδας

1. Γράφουμε 
[image: image332.wmf]x

αxα

μμρνρν

-=-

 κτλ.

2. i) Γράφουμε 
[image: image333.wmf]P(x)(

αxβ)π(x)υ

=++


ii) 
[image: image334.wmf]β0ήαβήαβ

===-


2. Σχήμα Horner διαδοχικά με 
[image: image335.wmf]x1

-

 και 
[image: image336.wmf]x2

-


3. Είναι 
[image: image337.wmf]P(0)0,

=

 
[image: image338.wmf]P(1)0,

-=

 
[image: image339.wmf]1

P()0

2

-=


4. 
[image: image340.wmf]αν,

=

 
[image: image341.wmf]β1ν

=--



Α’ Ομάδας

1. i) 
[image: image342.wmf]66

0,,

55

-


    ii) 
[image: image343.wmf]2,3,3

--




    iii) 
[image: image344.wmf]5

0,1,1,

3

--

    iv) 
[image: image345.wmf]2,2

-

    v) 1

    vi) 
[image: image346.wmf]1,2,3

-

    vii) 
[image: image347.wmf]2

-

  

viii) 
[image: image348.wmf]213

,1,

322

--

  

 ix) 
[image: image349.wmf]2,945,945

-+-

  

x) 
[image: image350.wmf]2,2,1,2

-


2. i) 2     ii) 
[image: image351.wmf]1,4

-

    iii) 
[image: image352.wmf]2

-

   iv) 
[image: image353.wmf]1

-


3. i) Οι 
[image: image354.wmf]1,

±

 
[image: image355.wmf]2

±

 δεν είναι ρίζες 

  ii)  Οι 
[image: image356.wmf]1,

±

 
[image: image357.wmf]5

±

 δεν είναι ρίζες.

6. i) 
[image: image358.wmf]x2

>-


ii) 
[image: image359.wmf]x1

=

     iii) 
[image: image360.wmf]x2

<-


   iv) 
[image: image361.wmf]x1

ήx2

£-³


7. i) (2,0)   ii) (1,0),  
[image: image362.wmf]1

(,0)

2

-


8. 
[image: image363.wmf]25x0

ή1x25

-<<<<+


9. i) 
[image: image364.wmf]2,2

-

       ii) 2,3       iii) 
[image: image365.wmf]3

,2

5

-


B’ Ομάδας
1. i) 
[image: image366.wmf]1,2,4

--

   ii) 
[image: image367.wmf]3,2,15

-


2. 
[image: image368.wmf]1,2,2,3

---


3. 
[image: image369.wmf]3,1,7,11

---


4. Οι διαιρέτες του 2 για 
[image: image370.wmf]λ

Î

Z

 δεν επαληθεύουν την εξίσωση.

5. 
[image: image371.wmf]1,1,232,232

--++


6. 3, 7, 1

7. 
[image: image372.wmf]t4,6

;

,   
[image: image373.wmf]c0,45

;


8. x=3 m
9. ν=20 ημέρες

10. t=3 sec
11. 
[image: image374.wmf]y4x108

+£

και 
[image: image375.wmf]xy11664,

2

=

 

x=18 cm,   y=36 cm

12. i) 
[image: image376.wmf]y5x3

=-

 
  iii) 
[image: image377.wmf]x1

1

=

 διπλή, 
[image: image378.wmf]x3

2

=-

 και
[image: image379.wmf]Γ(3,18)

--



Α’ Ομάδας

1. i) 
[image: image380.wmf]x3

=-


ii) 
[image: image381.wmf]2,2

-


2.

[image: image382.wmf]π

x2

κπ

6

π

ήx(2κ1)π,κ

6

=+

=+-Î

Z


3. i) 0,  16     ii) 6   iii) αδύνατη  

   iv) 69, 
[image: image383.wmf]59

-

  v) 
[image: image384.wmf]1

-

, 2   vi) 36   vii) 4,  16   viii) 0,  4

6.   
[image: image385.wmf]x1

£-

   ή   
[image: image386.wmf]x0

>


B’ Ομάδας

1. i)  
[image: image387.wmf]32

x

25

-£<-


ii) περιπτώσεις 
[image: image388.wmf]x50,

-<

 
[image: image389.wmf]x50

-³


2. i) 4
ii) 8
3. i) 
[image: image390.wmf]3,2

-


ii) 5
4. i) περιπτώσεις 
[image: image391.wmf]α0,

<

 
[image: image392.wmf]α0

³


      ii) περιπτώσεις 
[image: image393.wmf]λ

x,

2

<

 
[image: image394.wmf]λ

x

2

³


5.


[image: image395.wmf]ππ

x2

κπήx2κπ

26

π

ήx(2κ1)π,κ

6

=+=+

=+-Î

Z


ΓΕΝΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ
1. Να θεωρήσετε τη διαφορά 
[image: image396.wmf]P(x)(xx1)x1xxxx

23

ν3μ13ρ2

-++=-+-+-

++

2. i) Γράψτε 
[image: image397.wmf]f(x)

νx(x1)(x1)....(x1)P(x)

νν

=---==-

και 
[image: image398.wmf]P(x)(x1)

π(x)

=-


ii) Γράψτε 
[image: image399.wmf]g(x)(x1)P(x)

=-

 και 
[image: image400.wmf]P(x)(x1)Q(x)

=-

 και 
[image: image401.wmf]Q(x)(x1)

π(x).

=-


3. Να διαιρέσετε με 
[image: image402.wmf]x

2

και μετά να θέσετε 
[image: image403.wmf]1

xy.

x

+=


4. Να διαιρέσετε με 
[image: image404.wmf]x

2

και να θέσετε στην 

i) 
[image: image405.wmf]2

xy,

x

-=

                  ii) 
[image: image406.wmf]1

xy.

x

-=


5. Να θέσετε 
[image: image407.wmf]x2x1y

2

+-=

 οπότε 
[image: image408.wmf]x2x3y4.

2

++=+


7. Στην ταυτότητα της διαίρεσης να θέσετε 
[image: image409.wmf]x2.

=


8. i) Με σχήμα Horner βρίσκουμε ότι P(11)=10.

ii) Γράψτε το 
[image: image410.wmf]x1

P(x)x112x

x1

16

17

-

=--×

+

 κ.τ.λ.

9. i) x=1 εκατομ. χρόνια ii) αρχίζει σε 3 εκατομ. χρόνια και διαρκεί 3 εκατομ. χρόνια.

5ο ΚΕΦΑΛΑΙΟ


Α’ Ομάδας
2. i) x=6   ii) x=3  iii) 
[image: image411.wmf]x2

=-

   iv) x=4

    v) 
[image: image412.wmf]x3

=-

   vi) 
[image: image413.wmf]1

x

5

=

   vii) 
[image: image414.wmf]4

x

9

=


    viii) x=2   ή   
[image: image415.wmf]x1

=-


3. i) x=1   ii) 
[image: image416.wmf]x1

=-

 ή  x=1   iii) x=2

4. i) 2<x<3          ii) x>5          iii) x<5 

5. i) x=0 και y=0      ii) x=2  και  y=1

B’ Ομάδας

1. i) 
[image: image417.wmf]1

α1

2

<<

   ii) 
[image: image418.wmf]1

α2

<<


iii) 
[image: image419.wmf]1

α2

2

<<

 με 
[image: image420.wmf]α1

¹


2. i) x=0  ή  
[image: image421.wmf]x2,

=

   ii) 
[image: image422.wmf]x1,

=


iii) 
[image: image423.wmf]x1,

=-

   iv) 
[image: image424.wmf]3

x,

2

=

  v) 
[image: image425.wmf]3

x

2

=


3. i) (x=1 και y=1)  ή  (x=3 και y=2)

ii) x=1 και y=3

6. i) 
[image: image426.wmf]Q(t)5(0,8)

t

=×

  iii) 0,0000132

7. ii) 3,86 gr    iii) 0,001

8. i) 
[image: image427.wmf]T(t)40(0,85),

t

=×

 
[image: image428.wmf]0t6

££


ii) 15085 ευρώ
9. i) 1,     0,606,    0,368,    0,223,   0,135,   0,082

    ii) α) x=0    β) x=5

10.  i) 1,   0,135,   0,018,   0,002

       ii) α) t=1         β) t=0

11. ii) α) 
[image: image429.wmf]tkRC,

=×

 όπου 
[image: image430.wmf]k1,2,3,...

=


          β)  
[image: image431.wmf]tkRC,

=×

 όπου 
[image: image432.wmf]k3,4,5,...

=



Α’ Ομάδας

1. i) 
[image: image433.wmf]3

-

   ii) 
[image: image434.wmf]1

2

-

   iii) 
[image: image435.wmf]5

-

   iv) 
[image: image436.wmf]1

4

   v) 8   vi) 
[image: image437.wmf]3

-


2. i) 1000         ii) 
[image: image438.wmf]1

2

          iii) 
[image: image439.wmf]2

3


3. i) 2                ii) 4           iii) 
[image: image440.wmf]10

3


5. 
[image: image441.wmf]646

hmin

×


6. i) 
[image: image442.wmf]0,000126

-


ii) 89308 Pascals

7. i) m=5

ii) 100 φορές
8. i) 
[image: image443.wmf]0,16

-


           ii) 55070 μονάδες

B’ Ομάδας

1. i) 
[image: image444.wmf]4

3




ii) 2

7. Είναι 
[image: image445.wmf]log
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8. Να χρησιμοποιήσετε τον τύπο αλλαγής βάσης με νέα βάση το 10.


Α’ Ομάδας
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iv) Δεν ορίζονται οι f,g.
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8. Όξινο αν pH<7 και βασικό αν pH>7
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ΠΕΡΙΕΧΟΜΕΝΑ 6ου ΤΟΜΟΥ

ΥΠΟΔΕΙΞΕΙΣ-ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΑΣΚΗΣΕΩΝ..……………………..….5


Βάσει του ν. 3966/2011 τα διδακτικά βιβλία του Δημοτικού, του Γυμνα-σίου, του Λυκείου, των ΕΠΑ.Λ. και των ΕΠΑ.Σ. τυπώνονται από το ΙΤΥΕ - ΔΙΟΦΑΝΤΟΣ και διανέμονται δωρεάν στα Δημόσια Σχολεία. Τα βιβλία μπορεί να διατίθενται προς πώληση, όταν φέρουν στη δεξιά κάτω γωνία του εμπροσθόφυλλου

ένδειξη «Διατί θεται με τι μή πώλη-σης ». Κάθε αντίτυπο που διατίθε-ται προς πώληση και δεν φέρει την παραπάνω ένδειξη θεωρείται κλεψί-τυπο και ο παραβάτης διώκεται σύμφωνα με τις διατάξεις του άρθρου 7 του Νόμου 1129 της 15/21 Μαρτίου 1946 (ΦΕΚ 1946, 108, Α΄).

Απαγορεύεται η αναπαραγωγή οποιουδήποτε τμήματος αυτού του βιβλίου, που καλύπτεται από δικαι-ώματα (copyright), ή η χρήση του σε οποιαδήποτε μορφή, χωρίς τη γραπτή άδεια του Υπουργείου Παιδείας, Διά Βίου Μάθησης και Θρησκευμάτων/ ΙΤΥΕ -ΔΙΟΦΑΝΤΟΣ.
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